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問 題1

2021 年 3 月 98 試験時間 4 時間 5 題各問 7点

1.γを2より大きい実数とする正の実数 z であって x2 = r[x］をみたすものは2儲または3n露
であることを示せただし，実数 T に対して T を超えない最大の整数を［r］で表す

2. 多項式Pと正の繋数nについて う 九をα く b三口をみたす正の整数の組（α，b） であって
IP（α）I IP(b)Iがn で割りきれるようなものの個数とする。任意のnについて九壬 2021 とな
るような整数係数多項式Pをすべて求めよ

3. 円に内接する凸四角形 ABCDがあり ？ その外接円を r とする点Eを対角線 AC,BD の交
点とし，点Lを辺 AB, BC, CD に接する円の中心とし？ 点Mを r の弧 BC であってAとDを
含まない方の中点とする三角形 BCE の角E内の傍心は直線 LM 上にあることを示せ

ただし，三角形 BCE の角E内の傍心とは，線分 BC，半直線 EB ヲ 半直線 EC に接する円の
うち ヲ 内接円でないものの中心をさす

4. 32 × 32のマス目があり 7 ネズミが左下のマスにいて盤面の上端の方向を向いている左下以
かたまり

外のいくつかのマスを指定して1マスにlつずつチ ー ズ
、
の 塊 を置くことを考える震かれた

後 う ネズミは盤面の外に出るまで次の動きを繰り返す
カhじ

まっすぐ進み？ チ ーズのあるマスに着いたら，チ ーズの塊を留って今までの進行方向
から右に 90 度回る盤面の端に着いたら盤面から務ちる

このようにネズミが動いたとき，どのチ ーズの塊もちょうどl回ずつ詣った上でネズミが盤面
から溶ちるとき，チ ーズの置き方を良い霞き方ということにする

(a）ちょうど888 個のチ ーズの塊を用いる良い霞き方は存在しないことを示せ

(b) 666 個以上のチ ーズの塊を用いる良い置き方が存在することを示せ

5. 整数に対して定義され整数値をとる関数 f であって ヲ 次の条件をみたすものをすべて求めよ

任意の整数α，bに対して J(J （α） b)+bf(2α）が平方数となる。
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